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CONCEPTO DE DERIVADA 
 
TASA DE VARIACIÓN MEDIA 
 

 
 

ACTIVIDADES 

 
1) Halla la tasa de variación media de la función   xxxf 22   en cada uno de los 

siguientes intervalos: 

 

 

a)  1 ,1   b)  2 ,1   c)  2 ,0   d)  3 ,1  

 

 

2) Halla la T.V.M. de esta función en los intervalos que se indican: 

 

a)  0 ,1    

 

 

b)  3 ,1    

 

 

c)  2 ,0    

 

 

d)  5 ,3    
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DERIVADA EN UN PUNTO  
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ACTIVIDADES 

 

1) Halla, a partir de la definición, la derivada de   xxxf 32   en el punto de abscisa  

x = 2. 

 

2) Obtén, a partir de la definición, la derivada de la función  
2

1




x
xf  en el punto 

 1 ,1 . 

 

3) Calcula, utilizando la definición de derivada, el valor de  1'f , siendo  
3

14 


x
xf      

 

FUNCIÓN DERIVADA 

 

 
 

ACTIVIDADES 

 

1) Halla, a partir de la definición, la derivada de las siguientes funciones: 

 

a)   13  xxf       b)  
2

3 x
xf


            c)   2xxf            d)  

1

1
f x

x



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REGLAS DE DERIVACIÓN 

 
DERIVADA  DE UNA POTENCIA, DE UNA SUMA Y DEL PRODUCTO POR 

UN NÚMERO 
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OTRAS REGLAS DE DERIVACIÓN 
 

 

 
 

 

 
 

Halla la derivada de estas funciones: 

 

a)   xxxf ln     b)  
1

4




x

x
xf         c)   xxf 2   d)   xxf log   

 

e)   xxexf   

 

RESOLUCIÓN: 

 

a)   1ln
1

 · ·ln1'  x
x

xxxf  

 

b)  
 
     222

'

1

4

1

444

1

1 · 41·4














xx

xx

x

xx
xf  

 

c)   2·ln2' xxf   

 

d)  ' 1 1 1
 · 

ln10 ln10
f x

x x
   

 

e)   xxxx xeeexexf   · ·1'  
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DERIVADA DE UNA FUNCIÓN COMPUESTA. REGLA DE LA 

CADENA  
 

 
  

 

  
 

 
Halla la derivada de estas funciones: 

 

a)    62 523  xxxf   b)   xxexf 52 3   c)  
2

3xxf   

 

d)    24 32ln xxxf    e)    13log  xxf  

 

RESOLUCIÓN: 

 

a)      26·5236
52'  xxxxf  

 

 

b)    
3' 2 5 2· 6 5x xf x e x   

 

 

c)   3·ln2·3
2' xxf x  

 

 

d)  
24

3
'

32

68

xx

xx
xf




  

 

e)  
  10ln13

3

10ln

1
·

13

3'







xx
xf  
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APLICACIONES DE LA DERIVADA 

 
ECUACIÓN DE LA RECTA TANGENTE 

 

La ecuación de la recta tangente en el punto P(a, f(a)) es: 

 

    axafafy  ·'  

 

EJERCICIO RESUELTO: 

 

Escribe la ecuación de la recta tangente a la curva  
1

1
2 


x

xf  en el punto de abscisa  

x = 1 

 

RESOLUCIÓN:  

a) Hallamos  
2

1

11

1
1

2



f  

 

 

b) Derivamos la función: 

 

 
 22

'

1

2






x

x
xf  

 

c) Calculamos  
  2

1

4

2

11

1·2
1

22

' 








f  

 

d) Escribimos la ecuación: 

 

 1
2

1

2

1
 xy     112  xy     022  yx  

 

 

ACTIVIDADES 

 

1) Escribe la ecuación de la recta tangente  a la curva  1ln  xy  en el punto de 

abscisa x = 2 

 

2) Halla los puntos de corte con el eje de abscisas de la función xxy 43   y escribe 

las ecuaciones de las rectas tangentes a dicha función en los puntos obtenidos. 

 

3) Escribe la ecuación de la recta tangente a la curva 73
2

5

3

23

 x
xx

y  en el punto 

donde corta al eje de ordenadas. 
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CÁLCULO DE LOS INTERVALOS DE CRECIMIENTO Y DECRECIMIENTO 

 

DE UNA FUNCIÓN 

 

1) Calculamos el dominio D de la función. 

 

2) Obtenemos los valores (puntos singulares) que anulan la derivada de la función, es 

decir resolvemos la ecuación   0' xf  

 

3) Descomponemos el dominio D en un conjunto de intervalos determinados por 

aquellos valores obtenidos en el apartado anterior. 

 

4) Estudiamos el signo de la función derivada en cada uno de los intervalos obtenidos. 

 

5) La función será creciente en los intervalos en los que la derivada es positiva y 

decreciente en aquellos en los que la derivada es negativa. 

 

EJERCICIO RESUELTO: 

 

Determina los intervalos de crecimiento y decrecimiento de la función  

 

  xxxxf 1232 23   

 

RESOLUCIÓN:  

 

1) RD   

 

2) Calculamos   1266 2'  xxxf  y resolvemos la ecuación   0' xf : 

 

2    x , 1-   x   01266 2  xx  

  

3 y 4)  

    
 

5) La función es creciente en      ,21 ,  y decreciente en  2 ,1  

 
 

ACTIVIDAD 

 

Calcula los intervalos de crecimiento y decrecimiento de la función: 

  79
3

1 3  xxxf   
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CÁLCULO DE LOS EXTREMOS RELATIVOS DE UNA FUNCIÓN 

 

Para determinar los máximos y mínimos relativos de una función, calculamos los puntos 

que anulan la primera derivada y estudiamos si en esos puntos hay un cambio de 

monotonía. 

 

Existe otro procedimiento denominado criterio de la segunda derivada: 

 

* Si   0' af  y    0" af , entonces en x = a  hay un máximo relativo. 

 

 

* Si   0' af  y    0" af , entonces en x = a  hay un mínimo relativo. 

 

EJERCICIO RESUELTO: 

 

En el ejemplo anterior, en x = -1 se alcanza un máximo relativo porque la función crece 

a la izquierda de x = -1 y decrece a la derecha de ese punto:   

 

x = -1      71 f   El punto   7,1   es un máximo relativo 

 

En x = 2 se alcanza un mínimo relativo porque la función decrece a la izquierda de 

 x = 2 y crece a la derecha de x = 2:   

 

x = 2      202 f   El punto   20- ,2   es un mínimo relativo 

 

Aplicando el criterio de la segunda derivada: 

 

      612"  xxf  

 

  0181" f       en x = -1   hay un máximo relativo 

 

  0182" f      en x = 2   hay un mínimo relativo 

 

Para hallar las ordenadas de los puntos, sustituimos en  xf  : 

 

  71 f      7 ,1  es un máximo relativo. 

 

  202 f      20  ,2   es un mínimo relativo. 

 

ACTIVIDAD 

 

Calcula los extremos relativos de las siguientes funciones: 

a)   82 24  xxxf     b)  
x

x
xg




2

2
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RESUMEN 
 

REGLAS DE DERIVACIÓN 

 

 
 

 

DERIVADAS DE FUNCIONES ELEMENTALES 

 

 

 
 

 

 

 

 

 



 
   


